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ΕΝΔΕΙΚΤΙΚΕΣ	ΔΡΑΣΤΗΡΙΟΤΗΤΕΣ	ΑΞΙΟΛΟΓΗΣΗΣ	3	
(Θέματα από τελικό γραπτό Ιουνίου 2015 Γυμνασίου Πλατύ)  

 

ΟΔΗΓΙΕΣ:	

 Επιτρέπεται	η	χρήση	υπολογιστικής	μηχανής.	
 Να	γράφετε	μόνο	με	μελάνι	μπλε	ή	μαύρο,	τα	σχήματα	με	μολύβι.	
 Δεν	επιτρέπεται	η	χρήση	διορθωτικού	υγρού.	
	

	

1. Να	βρείτε	τα	αναπτύγματα:	

							ሺαሻ			ሺ	߯ െ 4	ሻଶ 		ൌ	

	
ሺβሻ			ሺ 2߰ െ 5 ሻሺ 2߰ ൅ 5 ሻ	ൌ	
	
	
	

2. Να	λύσετε	το	σύστημα:					χ	൅	2ψ		ൌ	1	
																																									 3χ	൅	7ψ		ൌ		5	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

3. Να	λύσετε	την	εξίσωση:			3߯ଶ	– 	8߯	 ൅ 	4	 ൌ 	0	
	
	
	
	
	

ΜΕΡΟΣ	Α΄:	Κάθε	άσκηση	βαθμολογείται	με	πέντε	ሺ5ሻ	μονάδες.
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4. Στο	διπλανό	σχήμα	το	τρίγωνο	ΑΒΓ	είναι	ορθογώνιο,	με	ܤ෠ ൌ 90°.		

Αν	 ΑΜ	 είναι	 η	 διάμεσος	 του	 τριγώνου	 ΑΒΓ	 και	 	 	߁߂ ٣ 		,߁߀ να	
δείξετε	ότι		ΑΒ	ൌ	ΓΔ.		
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

5. Σε	ορθογώνιο	τρίγωνο	ΑΒΓ		ሺ޿መ ൌ 90°.		ሻ,	δίνεται		߀߮ߝ ൌ ଵଶ

ହ
.	Να	υπολογίσετε	τους	τριγωνομετρικούς	

αριθμούς			ημΒ		και		συνΓ.	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

6. Να	αναλύσετε	πλήρως	σε	γινόμενο	πρώτων	παραγόντων	τα	πολυώνυμα:	
ሺαሻ			߰ଷ ൅ 5߰	 ൌ	
	
ሺβሻ			߯ሺ߯ ൅ ߰ሻ െ ߰ሺ߯ ൅ ߰ሻ 	ൌ	
	
ሺγሻ			߯ଶ െ 5߯ െ 6	 ൌ	
	
ሺδሻ		߯ଶ ൅ 2߯߰ ൅ ߰ଶ ൅ ߯ ൅ 	߰	 ൌ	
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7. Σε	παραλληλόγραμμο	ΑΒΓΔ,	Μ	είναι	το	μέσο	της	ΒΓ.	Φέρουμε	την	ΑΜ	και	την	προεκτείνουμε	κατά	
τμήμα		ΜΕ	ൌ	ΑΜ.	Να	δείξετε	ότι	το	τετράπλευρο	ΑΒΕΓ	είναι	παραλληλόγραμμο.	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

8. Στο	 κυλικείο	 ενός	 κινηματογράφου	 πωλούνται	 τρεις	 διαφορετικές	 συσκευασίες	 pop‐corn	
ሺσιταροπούλαሻ,	όπως	φαίνεται	στα	πιο	κάτω	σχήματα	με	το	αντίστοιχο	κόστος.	Να	εξετάσετε	ποια	
συσκευασία	συμφέρει	να	αγοράσει	κάποιος.	ሺ	Να	δείξετε	όλη	την	εργασία	σας	ሻ.	
	
	
	
	
	

	

	
	
	
																						 	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

8cm 

8cm 

8cm 

10cm 

6cm

4cm 

10cm 

€1,50  €1,50  €1,50 
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9. Να	λύσετε	την	εξίσωση:				 ଶఞ

 ఞమ ି  ସ 
൅ ଵ

 ଶ  ି  ఞ 
=

ଵ

 ఞమ  ା  ଶఞ 
	 	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

10. Δίνονται	τα	πολυώνυμα		݃ሺ߯ሻ 	ൌ 	2߯	 ൅ 	1			και			݂ሺ߯ሻ ൌ 		 ߯ଷ െ 2߯	 ൅ 	11		
ሺαሻ		Να	βρείτε	το	݂ሺ߯ െ 2ሻ.																																																																																																																											ሺβ.	2ሻ	
ሺβሻ		Να	αποδείξετε	ότι:			݂ሺ߯ െ 2ሻ െ ݂ሺ߯ሻ 	൅ 	6߯	ሺ	߯ െ 2	ሻ ൅ 	4	 ൌ 	0																																															ሺβ.	1ሻ	
ሺγሻ		Να	βρείτε	το		݃ሺ߯ሻ 	 ∙ 	݂ሺ߯ െ 2ሻ																																																																																																													ሺβ.	2ሻ	
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1. Δίνεται	 ισοσκελές	 τρίγωνο	 ΑΒΓ	 ሺΑΒ	 ൌ	 ΑΓሻ.	 Στην	 προέκταση	 της	 βάσης	 ΒΓ	 παίρνουμε	 τα							
ευθύγραμμα	τμήματα		ΒΚ		και		ΓΛ	,	τέτοια	ώστε	ΒΚ	ൌ	ΓΛ.		Αν	Δ	και	Ε	είναι	τα	μέσα	των	πλευρών	ΑΒ	
και	ΑΓ	αντίστοιχα,	να	δείξετε	ότι:							
ሺαሻ		Τα	τρίγωνα	ΒΔΚ	και	ΕΓΛ	είναι	ίσα.	
ሺβሻ		Οι	αποστάσεις	ΔΖ	και	ΕΗ	των	σημείων	Δ	και	Ε	από	τη	βάση	ΒΓ,	είναι	ίσες.	
	
			
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
							

ΜΕΡΟΣ	Α΄:	Κάθε	άσκηση	βαθμολογείται	με	δέκα	ሺ10ሻ	μονάδες.
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2. Η	 διπλανή	 ξύλινη	 κατασκευή	 αποτελείται	 από	 μια	 πυραμίδα	 τοποθετημένη	
πάνω	σε	ένα	τετραγωνικό	πρίσμα,	όπως	φαίνεται	στο	διπλανό	σχήμα.	Αν	το	
ύψος	της	πυραμίδας	είναι	4	݉	,	το	εμβαδόν	της	βάσης	του	πρίσματος	36	݉ଶ		και	
ο	όγκος	του	πρίσματος	252	݉ଷ	,	να	υπολογίσετε:		

							ሺαሻ		Τον	όγκο	του	στερεού.																																		ሺβ.	2ሻ	

	

	

	

	

	

	

	

	

	

							ሺβሻ		Το	εμβαδόν	της	ολικής	επιφάνειας	του	στερεού.																																																												ሺβ.	6ሻ	

	

	

	

	

	

							ሺγሻ		Αν	χρειάζεται	να	βαφτεί	όλη	η	ξύλινη	κατασκευή		εξωτερικά	ሺχωρίς	το	πάτωμαሻ	με	μπογιά	
που	στοιχίζει		€5,50	το	κάθε	τετραγωνικό	μέτρο,	να	υπολογίσετε	το	συνολικό	κόστος	της	
μπογιάς.																											 	 	 	 	 	 	 	 												ሺβ.	2ሻ	

	
	
	
	
	
	
	
	
	



M
AT

He
m

at
ics

.m
ou

so
ul
id
es
.co

m

7 
 

3. Δίνεται	παραλληλόγραμμο		ΑΒΓΔ		με	κορυφές		Αሺ2,5ሻ	,		Βሺ0,2ሻ		και	Γሺ8,1ሻ.	
ሺαሻ		Αν		Ε		είναι	το	σημείο	τομής	των	διαγωνίων	του,	να	υπολογίσετε	τις	συντεταγμένες	του		Ε.	
ሺβሻ		Αν	Εሺ5,3ሻ	,		να	δείξετε	ότι	το	τρίγωνο	ΑΒΕ	είναι	ισοσκελές.	
ሺγሻ		Να	βρείτε	την	εξίσωση	της	πλευράς		ΒΓ.	
ሺδሻ		Αν	η	εξίσωση	της	πλευράς		ΒΓ	είναι		ݔ ൅ ݕ8	 ൌ 	16,	να	βρείτε	την	εξίσωση	της		πλευράς	ΑΔ.	
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4. Δίνονται	τα	κλάσματα:			ܣ ൌ ቀ߯ଶ െ ଵ

 ఞ 
ቁ  :  ቀ ଵ

 ఞ  
൅ ߯ ൅ 1ቁ						και				߀ ൌ ቀ ଵ

 ఞ 
െ ଵ

 ఞ ା ଵ 
ቁ ∙ ሺ߯ଶ െ 1ሻ	

ሺαሻ		Να	δείξετε	ότι		޿	 ൌ 		߯ െ 1				και		߀ ൌ  ఞ ି ଵ 

ఞ
	.	 ሺβ.	7ሻ	

							ሺβሻ	 	Χρησιμοποιώντας	τις	παραστάσεις	των	 	Α	 	και	 	Β	 	που	βρήκατε	πιο	πάνω,	να	δείξετε	ότι	η		

παράσταση		 ௮ 
௯
െ  

  ఞమ	ି ଵ 

ఞ ି  ଵ
ൌ െ 1	 ሺβ.	3ሻ	
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5. Δίνεται	ορθογώνιο	τρίγωνο	ΑΒΓ	με		޿መ ൌ 90°		και	߀෠ ൌ 60°.		Τα	σημεία	Δ		και		Ε	είναι	τα	μέσα	των	
πλευρών		ΑΓ		και		ΒΓ	αντίστοιχα.	Προεκτείνουμε	το	ΔΕ	κατά	τμήμα		ΕΖ	ൌ	ΔΕ.		Να	αποδείξετε	ότι:		
ሺαሻ		Το	ΑΔΖΒ	είναι	ορθογώνιο	παραλληλόγραμμο.	
	ሺβሻ		Το		ΑΕΒ	είναι	ισόπλευρο	τρίγωνο.	




